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Levelezd Matematika Szakkor 2023/2024. 3. feladatsor
5.-6. évfolyam

MEGOLDASOK

1.) Egy fehér, egy fekete, egy piros, egy kék és egy zold dobozban ugyanilyen szinli golyok vannak.
A golyok szama Osszesen 10, minden emlitett szinb6l két-két golyd van. Minden dobozban két-
két goly6 van. Melyik dobozban milyen szinii golyok vannak, ha tudjuk, hogy:

a) egyik golyo sincs a vele azonos szinii dobozban;

b) a piros dobozban nincs kék golyo;

c) a fehér vagy a fekete dobozba egy piros és egy zold golyd keriilt;
d) a fekete dobozban egy kék és egy zold golyd van;

e) azegyik dobozban egy fehér és egy kék golyo van;

f) akék dobozban van egy fekete golyo.

Megoldas:

A d) - bdl kovetkezik, hogy a fekete dobozban egy kék és egy zold golyo van. Tehat a c)
figyelembe vételével kovetkezik, hogy a fehér dobozban egy piros és egy zold golyé van.

Az a), b) és e) - bdl kovetkezik, hogy egy fehér és egy kék golyé csak a zold dobozban lehet.
Mivel egy piros goly6 maradt, az a) - bol kdvetkezik, hogy ez csak a kékben lehet. De f) - et is
figyelembe véve kovetkezik, hogy a kék dobozban egy fekete és egy piros golyéo van. A
fentiekbdl kovetkezik (kizarasos alapon), hogy a piros dobozban egy fehér és egy fekete golyo
van.

2.) Jozsi bacsi a piacon vasarolt egy tyukot. Miutan a tytk tojt két tojast, a tyikot megették
vacsorara, a tojasokat pedig a keltetdgépbe tették. Jozsi bacsi elhatdrozta, hogy amennyiben a
tojasbol kakas kel ki, azt felnevelik és megeszik. Amennyiben viszont a kikelt csibébdl tyuk lesz,
akkor addig nevelik, amig két tojast tojik €s utana azt is megeszik. A két tojast pedig szintén a
keltetdgépbe teszik. Ez igy ment éveken keresztiil, mig egyszer azt vette észre, hogy csak
kakasok maradtak, és természetesen ezeket is megették. Ezek utan 6sszeszamolta, hogy 6sszesen
2023 kakast ettek meg. Hany tytkot ettek meg J6zsi bacsiék?

Megoldas:

Jeloljiik T-vel a tyukok, mig K-val a kakasok szamat. Mivel minden tyuk két tojast tojik, ezért a
Jozsi bacsiék hazanal kikelt tyukok és kakasok szamdnak Osszege a tyukok szamanak
kétszeresével egyenld. Viszont egy tyukot a piacon vasaroltak, ezért a tyukok és kakasok
szamanak Osszege eggyel tobb a tyukok szadmanak a kétszeresénél, vagyis a kovetkezd
Osszefliggeés all fenn: T + K = 2 - T + 1. Ebbdl kovetkezik, hogy a kakasok szama eggyel tobb
a tyukok szdmanal. Tehat 6sszesen 2022 tyukot ettek meg.

Készitette:
Dr. Fiilop Zsolt



3.) A tablara felirjuk a természetes szamokat 1-t61 2023-ig. Azzal szorakozunk, hogy letéroliink két

4)

tetszOleges szamot, és helyettiik az 6sszegiiket irjuk fel. Ezt addig ismételjiik, ameddig egy szam
marad a tablan. Paros vagy paratlan ez a szam? Valaszodat indokold!

Megoldas:

Kezdetben a tablan 1012 paratlan szam van, vagyis a paratlan szamoknak a szdma péros. Ha
letoroliink két tetszéleges szdmot, és helyettiik az dsszegiiket irjuk fel, akkor a kovetkezo esetek
valamelyike lehetséges.
e Ha mindkét szam paros, akkor az 0sszegiik is paros, igy a tablan a paratlan szamok
szama nem valtozik;
e Ha egy szam paros, a masik pedig paratlan, akkor az 6sszegiik paratlan, igy a paratlan
szamok szama nem valtozik;
e Ha mindkét szdm paratlan, akkor az 0sszegiik paros, igy a paratlan szamok szdma 2-
vel csokken.
A fenti gondolatmenetbdl kitlinik, hogy a tablan 1év6 paratlan szamok szama mindig paros, mivel
kezdetben paros volt és a késObbiekben vagy 2-vel csokkent vagy valtozatlan maradt. Az
invaridns mennyiség a paratlan szamok szdméanak a paritasa. Tehat a tablan maradt utols6 szam
paros lesz.

Egy sorozatot gy képeziink, hogy névekvd sorrendben leirjuk azokat a pozitiv egész szamokat,
amelyek 5-tel valo osztasi maradéka 3 vagy 4. Hatarozzuk meg a sorozat elsé 78 tagjanak
0sszegét!

Megoldds:

Kezdetben felirjuk a sorozat elsé néhany tagjat a kovetkezoképpen:

3;4;8;9;13; 14; 18; 19; 23; 24;.....

Megfigyelhetjiik, hogy a sorozat paratlan sorszdmu tagjait sorba rendezve a kdvetkez6 sorozatot
kapjuk:

3; 8; 13; 18; 23; 28;....

Hasonlo6an a paros sorszamu tagok felirasa utan a kovetkezd sorozatot kapjuk:

4;9; 14, 19; 24, 29;....

A sorozat elsd 78 tagja 39 darab paratlan sorszamu és 39 darab paros sorszamu tagbdl all. A 39.
tag a paratlan sorszamuak sorozatdban a 3 + 38 -+ 5 = 193, mig a paros sorszdmuak sorozataban
a4+38-5=194. Az els6 39 tag Osszege a paratlan sorszamu tagok esetében (3 + 193) -
39: 2 = 3822, mig a paros sorszamuak esetében (4 + 194) - 39: 2 = 3861. Tehat a sorozat
elso 79 tagjanak osszege 3822 + 3861 = 7683.

Készitette:
Dr. Fiilop Zsolt
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Levelezd Matematika Szakkor 2023/2024. 3. feladatsor
7.-8. évfolyam

MEGOLDASOK

1) Van 6 db szamkartyank.
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Hany 6 jegyl szam készithetd a kartydk egymas mellé helyezésével?

Megoldas:

Eldszor jeloljik meg a két darab 2-es szdmkdartya koziil az egyiket, hogy meg tudjuk Oket
kiilonboztetni egymastdl. Ekkor a hatjegyli szam elsd helyiértékére a 0-tdl kiilonboz6 barmely
mas szamkartya keriilhet. Ez 5-féle lehet6ség. A kovetkezo helyiértékre mar a 0 is, de az, ami az
elsore keriilt mar nem, igy ez szintén 5 lehetdség. A 3. helyiértékre mar csak 4-féle, aztan 3, 2,
1-féle lehetdségilink marad. Ez igy 0sszesen 5:5-4-3-2+-1 = 600 lehetdség. Viszont ekkor
minden hatjegyli szam kétszer fog szerepelni, mert a 2-es szamkartyak van jelolt és jeldletlen.
Ezért az el6bbi eredménynek csak a fele kell. Tehat 300 db hatjegyii szam készithetd.

2.) Hany 5 jegyii szam készithet6 a 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 szamjegyekbdl, ha a szamjegyeket akar tobbszor
1s felhasznalhatom?
Megoldas:

Az elso helyiértékre a 0 kivételével barmely szam keriilhet, ez 6 lehetdség. A tobbi helyiértékre
mar barmelyik szdm a hétféle koziil. Ezért a keresett szdmok szdma: 6 -7 -7 -7 -7 = 14 406.

Készitette:
Merényi Imre



3)

4)

Hény 5 jegyli 3-mal oszthato szam készitheté az 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6 szamjegyek felhasznalasaval,
ha egyiket sem lehet egynél tobbszor felhasznalni?

Megoldas:

A 3-mal val6 oszthatdsag szabalya szerint a szdmjegyek 0sszegének oszthatonak kell lennie 3-
mal. A 7 szdmjegy 6sszege esetiinkben 21, igy két olyan szamjegyet kell elhagynunk, amelyek
Osszege szintén oszthatd 3-mal. Ez kétféle lehetoségre bontja a feladatot: vagy két harommal
oszthatot hagyunk el (0-3; 0-6; 3-6), vagy egy 1 maradékot és egy 2 maradékot ad6 szamot (1-2;
1-5; 4-2; 4-5)

Az elso lehetOségnél az esetek szama:
0-3 elhagyasaval 5-4-3-2-1=120
0-6 elhagyasaval 5-4-3-2-1=120
3-6 elhagydsaval 4-4-3-2-1=96
A masodik lehetdségnél az esetek szdma:
1-2 elhagyasaval 4-4-3-2-1=96
1-5 elhagyasaval 4-4-3-2-1=96
4-2 elhagyasaval 4-4-3-2-1=096
4-5 elhagyasaval 4-4-3-2-1=96

Ami 6sszesen 720 db otjegyii szamot jelent.

Egy 5 hazbol all6 hazsort szeretnénk kifesteni. Hanyféle kifestése 1étezik a hazsornak, ha 4-féle
festékiink van? (Egy hazhoz csak egyféle festéket hasznalunk, a festékeket nem lehet keverni.)

Megoldas:

Mivel minden haz 4-féle szinlire festhetd ki, ezért a hazak festésére 4-4-4-4-4 = 1024
lehetéségiink van.

Készitette:
Merényi Imre



