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5. OSZTALY

1) Takarmanykeveréket készitiink buzabdl és kukoricabol. Egy kg buza ara 10 tallér, egy kg
kukorica ara pedig 6 tallér. Hany kg kukoricat kell 6sszekeverni 48 kg buzaval ahhoz, hogy
egy kg keverék ara 7 tallér legyen?

Megoldas:

Belathato, hogy a takarméanykeverék és buza dranak kiilonbsége 3, ez haromszorosa a
kukorica, illetve a takarmanykeverék ara kozotti kiilonbségnek. Tehat a keverék eldallitasa
soran kukoricabél haromszor annyit hasznalunk fel, mint buzabol. igy a felhasznalt kukorica
mennyisége 48 - 3 = 144 kg.

2) A 2010 egy olyan szam, amelyben a szamjegyek 6sszege 3. Hany olyan természetes szam van
100 és 2023 kozott, amelyben a szamjegyek 6sszege 37

Megoldas:

Az adott tulajdonsdggal rendelkezé haromjegyli szamok 102, 111, 120, 201, 210, 300. A
négyjegyll szamok pedig 1002, 1011, 1020, 1101, 1110, 1200, 2001, 2010. Tehat dsszesen
14 természetes szam van az adott tulajdonsagokkal.

3) Egy téglalap hossziisaga 24 cm, szélessége pedig 15 cm. A téglalap szélességét 5 cm-rel, mig
a hosszusagat valamennyivel noveltiik. Igy a keletkezett téglalap teriilete 840 cm? lett. Hany
cm-rel noveltiik a téglalap hossziisagat?

Megoldas:

A keletkezett téglalap két téglalapra bonthato. Az elsének az oldalai 24 cm és 20 cm, igy
teriilete 480 cm?. A maésodiknak egyik oldala 20 cm, a maésik oldala pedig azzal a
mennyiséggel egyenld, amennyivel a téglalap hosszsagat noveltiik. A masodik téglalap
teriiletét megkapjuk, ha a nagy téglalap teriiletébdl kivonjuk az elsd téglalap tertiletét, tehat a
keresett teriilet 840 — 480 = 360 cm?. Tehat a téglalap hosszasagat 360:20 = 18 cm-
rel noveltiik.



4) Egy 6 f6s barati tarsasagban az egyik héten minden egyén pontosan egyszer talalkozott
minden egyes baratjaval. Az ilyen taldlkozadsokon fagylaltozasra keriilt sor. A
fagylaltozasokon alkalmanként 5 vagy 6 eurot fizettek, igy Osszesen 84 eurdt koltottek el.
Hany olyan fagylaltozas volt, ahol 5 eur6t koltottek?

Megoldas:

A 6 {0s barati tarsasdgban 6 - 5: 2 = 15 talalkozasra kertilt sor. Ha minden esetben 5 eur6t
koltenek, akkor a teljes koltség 15 - 5 = 75 eurd lett volna. Viszont valojaban 84 eurdt
koltottek, ez azt jelenti, hogy 84 — 75 = 9 alkalommal a fagylaltozas 6 eurdba keriilt, és
15 — 9 = 6 alkalommal pedig 5 eurdba.
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1) Béla egy konyvet olvas. Ha naponta 20 oldalt olvasna el, akkor a konyvet 4 nappal késobb
olvasna ki, mintha naponta 30 oldalt olvasna. Hany oldalas a konyv?

Megolddas:

Ha naponta 20 oldalt olvas, akkor az utols6 négy napra 20 - 4 = 80 oldal marad. Ha naponta
30 oldalt olvas, akkor az elsd esethez képest napi 10 oldallal tobbet olvas el. igy a szamitott
80 oldal felesleg 80: 10 = 8 napi ,,tobbletolvasashoz” elegendd. Tehat a konyvet 8 nap alatt
olvassa ki akkor, ha naponta 30 oldalt olvas, illetve 12 nap alatt, ha naponta 20 oldalt olvas.
Mindkét esetben szamolva 240 oldalas a konyv.

2) Harom szam 6sszege 100. Ha mindharom szambol ugyanazt a szamot vonjuk ki, akkor 7-¢et,
13-at és 32-t kapunk. Melyik az eredeti harom szdm?

Megoldas:

Ha mindharom szambodl ugyanazt a szdmot kivonjuk, akkor a harom szdm Gsszege 7 + 13 +
32 =52 lesz, vagyis 100 — 52 = 48 -cal kevesebb, mint kezdetben. Tehat a kivont szam
haromszorosa 48, igy ez a szdm 48: 3 = 16. Kovetkezik, hogy az eredeti harom szam 13 +
16 = 29,7+ 16 = 23, illetve 32 + 16 = 48.

3) Egy négyzet egy cstcsbol induld két oldalanak hosszat 12 cm-rel, illetve 8 cm-rel
hosszabbitottuk meg. Az igy keletkezett téglalap teriilete 436 cm?-rel nagyobb az eredeti
négyzet terlileténél. Hatarozzuk meg az eredeti négyzet egy oldaldnak a hosszat!

Megoldas:

A 436 cm? harom téglalap teriiletének az osszegével egyenld. Az elsd téglalap teriiletének
mérdszdma a négyzet oldaldnak a 12-szeresével, a masodik téglalap teriiletének mérdszama a
négyzet oldaldnak a 8-szorosaval, mig a harmadik téglalap teriilete 8- 12 = 96 cm?-rel
egyenlé. Igy a négyzet oldalanak a 20-szorosa 436 — 96 = 340-nel egyenl6. Tehat a négyzet
egy oldala 340:20 = 17 cm.



4) Egy teniszbajnoksagon 8 résztvevO van és minden versenyzé mindenkivel egy mérkozést
jatszik. Az eddig lejatszott mérkdzések alapjan a kovetkezOket tudjuk: 3 résztvevd fejenként
5 mérkdzést, 2 résztvevd fejenként 4 mérkdzést, illetve 3 részvevd fejenként 3 mérkdzést
jatszott. Hany mérk6zés van még hatra?

Megoldas:

Az eddig lejatszott mérkézések szama (3-5+2-4 4+ 3-3):2 = 16. A teniszbajnoksagon
Osszesen 8-7:2 = 28 mérkdézésre keriil sor. Tehat még 28 — 16 = 12 mérkozés van
hatra.
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1) Hany olyan szam van az els6 2023 pozitiv egész kozott, amelyik a 2, 3, 5 szamok koziil
legfeljebb kettdvel oszthatod?

Megoldas:

Azok a szamok lesznek rosszak, amelyek a harom szam legkisebb kdzos tobbszorosével, azaz
30-cal oszthatok. Mivel 2023: 30 = 67,4, ezért 67 db ilyen szamunk van. igy 2023 — 67 =
1956 ilyen szam van.

2) Sorban egymas mellé kuglibabukat allitottunk. Két jatékos felvaltva felborit egy babut, vagy
két szomszédos babut. Az nyer, aki az utolsot felboritja. Ki nyerhet, ha:
a) 10 kuglibabut allitunk fel?
b) 11 kuglibabit allitunk fel?

Megoldas:

Mind a két jatéknal a kezdonek van nyer0 stratégiaja, hiszen 6 tud szimmetrikus helyzetet
kialakitani és az utolso babu felboritasaval is szimmetrikus helyzet alakul ki.

a) esetben a kozépso kettd felboritasaval kezdi, majd az ellenfél 1épése utan azt, vagy azokat
a babukat boritja fel, amelyik az abranak megfelel6 tengelyre szimmetrikusak.
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b) esetben a kdzépso felboritasaval kezdi, majd az ellenfél 1épése utan azt, vagy azokat a
babukat boritja fel, amelyik az abranak megfeleld tengelyre szimmetrikusak.
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3)

4)

Gabi ¢letkora 20 évvel ezel6tt hatodrésze volt édesapja akkori ¢€letkoranak. Most Gabi
feleannyi id6s, mint az édesapja. Hany éves most Gabi édesapja?

Megoldas:

Jeloljiik Gabi életkorat x-szel. Ekkor felirhatjuk a kdvetkez6 egyenletet:
2x — 20 = 6(x — 20)
Ennek megoldésa pedig: X = 25, igy az apa életkora 50 év.

Egy haromszdg legnagyobb oldalanak hossza kétszerese a legkisebb oldal hosszanak, és a
legnagyobb szége pedig haromszor akkora, mint a legkisebb szog. Hany fokosak a haromszog
szogei?

Megoldas:

Az ABC haromszoég A, ill. C cstcsnal 1évo szogét, ill. az ezekkel szemkdzti oldalakat
ismerjiik. ACE #legyen a. Ekkor ACE haromszog E csticsanal 1évé kiils6 szoge 20. igy BCE
haromszog alapon fekvé szogei egyenlok, igy szarai is egyenlok, tehat BE = x. Ekkor viszont
AE is x-szel egyenld, igy mivel AEC egyenl6szart, EC = X.

Tehat AEB szabalyos, igy B4 = 2«

A haromszog harom szdgének 6sszege 6a = 180°, ahonnan a = 30°.

igy a szogek: 30%; 60°; 90°.
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1) Hany olyan haromjegyli szam van, melyben a szamjegyek vagy csokkend, vagy névekvd
sorrendben kovetik egymast?

Megoldas:

El6szor a 10 szamjegybdl kivalasztunk harmat ugy, hogy figyeliink a sorrendjitkre. igy
Osszesen 10-9-8 = 720 szamharmas képezhetd. Ezek 6-0s csoportokban ugyanazoknak a
szamjegyeknek az Osszes lehetséges sorbarendezését tartalmazzak. (P1. 058; 085; 805; 850;
508; 580.) Minden ilyen csoportbol pontosan egy olyan lesz, ahol a szamjegyek csdkkend
sorrendben kovetik egymast. Ezért a keresett szdmok szama: 720 : 6 = 120.

Ugyanigy banhatunk el a ndvekvd sorrenddel is, csak a 0 szamjeggyel nem kell szdmolnunk,
igy 9-8-7 = 504 szamharmasbol 504 : 6 = 84 szamot képezhetiink.

Tehat 6sszesen 120 + 84 = 204 ilyen haromjegyii szam van.

2) Ketten felvaltva mondanak egyre nagyobb szamokat, de legfeljebb akkorat, mint amennyi az
elézoleg elhangzott szam ¢€s a szam szamjegyeinek az 6sszege. (Ha példaul az egyikdjiik 47-
et mond, akkor a masik legfeljebb 47+ (4 + 7) = 58-at mondhat.) A kezd6 els6ként 30-at
mond. Az nyer, aki kimondja a 60-at. Kinek van nyerd stratégiaja?

Megoldas:

Gondolkodjunk visszafelé. Ha keressiik azt a szamot, akkor visszafelé¢ haladva a 52 lesz az
elsd olyan szam, amelyrdl az ellenfél nem tud a 60-ra 1épni, igy ezt nekiink kell kimondanunk.
Innen tovabbhaladva a olyan szamot kell talalnunk, ahonnan az ellenfél nem tud az 52-re
1épni. Az elsé ilyen a 43, igy ezt is nekiink kell mondani. A kovetkezd ilyen szam a 34.
Tehat az fog nyerni, aki ezeket a szamokat tudja mondani. Mivel a 30 utan a masodik nem tud
34-et mondani, igy a kezdo jatékosnak van nyero stratégiaja.



3) Egy fan kétszer annyi hangya lakik, mint amennyi pok. Szemeik és labaik szama Gsszesen
442. (Minden hangyanak két szeme €s hat laba van. A pokoknak viszont két szeme és 8 laba
van.) Hany hangya lakik a fan?

Megoldas:

Legyen a pokok szama X. Ekkor hangyak szama 2X. Felirhato a kovetkez6 egyenlet:
10x + 8- 2x = 442

Ennek megoldésa pedig: x = 17.

gy tehat 34 hangya lakik a fan.

4) Az ABCD téglalap A csucsabol hazott, az AB oldallal 60°-0s szoget bezaro egyenes a BC
oldal (C-n tuli) meghosszabbitasat az E pontban metszi. Az EDC sz6g 30°-0s, a BC oldal
hossza 4 egység. Milyen hosszu az EB szakasz?

Megoldas:

Mivel a téglalap szemben 1év0 oldalai egyenldk, ezért |
AD = BC = 4. A 0730
ABC hiromszog félszabalyos, ezért AEB& = 30°.
EDC haromszog félszabalyos, ezért DEC4 = 60°.
Ebbdl adodik, hogy DEAZ = 30°, D30

]

Mivel DAE# is 30°, ezért ADE haromszdg egyenld

szaru, igy szarai is egyenlok, tehat DE = DA = 4.

Mivel EDC haromszog félszabalyos, igy CE fel akkora,
mint ED, tehat 2 egység. 4
Tehat EB szakasz 6 egység hosszu.
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60°




