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5.-6. évfolyam

MEGOLDASOK

1.) Egy légitarsasag 6 eurdpai és 5 afrikai varos kozott tart fenn repiil6jaratokat, minden egyes
varosbol minden masik varosba indul jarat. A 1égitarsasag térképén zolddel jelolték azokat a
jaratokat, amelyek két eurdpai varost, kékkel pedig azokat, amelyek két afrikai varost kdtnek
Ossze. Tovabba pirossal jelolték azokat a jaratokat, amelyek egy eurdpai és egy afrikai varost
kotnek 0ssze. Hany zold, kék, illetve piros vonal szerepel a 1égitarsasag térképén?

Megoldas:

Az europai varosokat Osszekotd zold vonalak szama (6-5) : 2 = 15, mivel minden
varosbol 5 vonal indul és minden vonalat kétszer szamoltunk. Ugyanilyen gondolatmenettel
az afrikai varosokat 0sszekot6 kék vonalak szama (5-4):2 = 10. Az Osszes varost
0sszekot6 vonalak szama pedig (11 - 10) : 2 = 55. A piros vonalak szamat Ggy kapjuk meg,
hogy az 0sszes vonal szamabdl kivonjuk a z61ld €s kék vonalak szamat. Tehat a piros vonalak
szama 55 — 15 — 10 = 30.

A piros vonalak szamat tigy is megkaphatjuk, ha figyelembe vessziik, hogy minden eurdpai
varosbol 5 vonal indul az afrikai varosok iranyaba, ez pedig 0sszesen 6 +5 = 30 vonalat
jelent.

2.) Agyonneragd telepiilésen labdarigd bajnoksagot szerveztek, ahol 40 tanya labdartigdcsapata
vett részt. A csapatokat 8 csoportba osztottdk, minden csoportba 5 egylittes keriilt. A
csoportmérkdzések soran minden csapat mindegyikkel jatszott és minden csoportbol az elsé
két helyezett jutott tovabb. A késObbiekben a tovabbjutd 16 csapat a hagyomanyos egyenes
kieséses rendszerben jatszott tovabb. Az elddontéket bronzmérkdzés (itt az elddontdk két
vesztese a bronzéremért kiizdott), valamint a donté kovette. Osszesen hany mérkdzést
bonyolitottak le? A labdartgd tornan hany mérkézést jatszott Kecskemekeg csapata, ha
tudjuk, hogy 4. helyezést ért el?

Megoldas:

Egy csoportban (5 - 4) : 2 = 10 mérk6zésre kertilt sor, ezért a csoportmérkézések soran 8 -
10 = 80 mérkdzésre keriilt sor. Ezek utdn az elsé 16 csapat 8 mérkdzést, a tovabbjutd 8
csapat 4 mérkdzést, az innen tovabbjutd 4 csapat két mérkdzést (elodontdk) jatszott. Ezt
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3)

4)

kovette a bronzmérkdzés, illetve a dontd, ez Gjabb két mérkézést jelent. Igy osszesen 80 +
8+4+2+2 =96 mérkozésre keriilt sor. Kecskemekeg csapata a csoportmérkdzések
soran 4 mérkozést jatszott, majd a tovabbiakban még 4 mérkozést a kovetkezoképpen: egyet
az elsé 16 kozott, egyet az elsé 8 kozott, egy el6dontdt és a bronzmecceset. fgy Kecskemekeg
csapata 0sszesen 8 mérkozést jatszott.

Egy farsangi balon 142-en vettek részt. Az els6é lany 27 fitival tancolt, a masodik 28-cal, a
harmadik 29-cel és igy tovabb. Végiil az utols6 lany minden fitival tancolt. Hany fit volt a
balon?

Megoldas:

Megfigyelhetd, hogy barmely lany sorszama ¢€s a vele tancold fiik szama kozotti kiilonbség
26. Mivel az utolsé lany minden fitval tancolt, kdvetkezik, hogy a fiik szama 26-tal tobb a
lanyok szamanal. Mivel a balban 142-en vettek részt, ezért a lanyok szama (142 — 26) : 2 =
58, a fiuk szama pedig 58 + 26 = 84.

Az asztalon egy fehér, egy fekete, egy piros, egy kék és egy zold doboz van. Minden
dobozban két goly¢ talalhatd. A golyok szine is fehér, fekete, piros, kék, illetve zold, minden
szinbdl két-két golyd van. Melyik dobozban milyen szinii golyok vannak, ha tudjuk, hogy:

a) egyik golyo sincs a vele azonos szinii dobozban;

b) a piros dobozban nincs kék golyo;

c) a fehér vagy a fekete dobozban egy piros és egy zold golyo talalhato;

d) a fekete dobozban egy kék és egy z6ld golyo van;

e) az egyik dobozban egy fehér és egy kék golyo van;

f) akék dobozban van egy fekete golyo.

Megoldas:

Tudjuk, hogy a fekete dobozban egy kék és egy zold golyo van. A c) allitasbol kovetkezik,
hogy a fehér dobozban egy piros és egy zold golyé talalhaté. A b) allitas szerint a piros
dobozban nincs kék golyd. Tovabba a piros dobozban nem taldlhato piros golyd sem, a két
z6ld golyd pedig a fekete, illetve a fehér dobozban van. Igy kizarasos alapon a piros
dobozban egy fehér és egy fekete golyé talalhaté. Az e) allitasban szereplé doboz csakis a
zold lehet, ebben egy fehér és egy kék golyo talalhato. Végiil a kék dobozban egy fekete
és egy piros golyé van.
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7.-8. évfolyam

MEGOLDASOK

Az ABC hegyesszogl haromszogben AB = BC, ¢és a hdromszog magassagpontja M. Mekkorak
a haromszog szogei, ha MB = AC?

Megoldas:

ACT haromszdégnek és MTB haromszdgek egybevagoak.
Ez kovetkezik a szogeik egyenldségébdl, hiszen mindkettd
derékszogl, az A csticsndl 1€v szog és az M csticsnal 1€évo
szO0gek merdleges szaru szogek, igy egyenldek egymassal,
ugyanez igaz a C és B csucsnal 1évd szogekre is. Az MB
és AC atfogoik is egyenldek, ezért a tobbi oldaluk is az.
Ezért CTB haromszog egyenlészaru és derékszogl, ezért a T
B csiicsnal 16vé szog 45°. Igy az alapon fekvé szogek M
67,5%-0sak.

o)

Az AB szakaszt az X €s Y pontokkal harom egyenld részre
osztottuk ¢és az XY f0lé egyenld oldali haromszoget
szerkesztettiink, melynek harmadik cstcsa Z. A Z pont koriil
AZ = BZ sugérral kort rajzoltunk, amelyet az dbran lathato
moddon XZ meghosszabbitasa a C pontban metsz. Mekkorak
az ABC haromszog szogei?

Megoldas:

Rajzoljuk be AZ és BZ szakaszokat. Ekkor BYZ haromszog
egyenldszarti lesz, hiszen YZ = YB. XYZ haromszog
szabalyos, igy szogei 60%-osak. Igy BYZ haromszog szogei
120°, 30°, és 30°.

XZB szog derékszog, igy BZC szog is derékszog. BZC haromszog egyenldszart és derékszogl,
ezért masik két szoge 45%-0s. Ezért ABC haromszog B-nél 1évé szoge 75°.
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AZB szdg 120°, ezért AZC szog 360° — 120° — 90° = 150° marad. Mivel AZC haromszog is
egyenld szart, ezért mésik két szoge 15°. Ezért ABC haromszog A-nal 1évé szoge 45°, C-nél
1év6 szoge 60°.

Az é4bran lathaté derékszogli haromszogben a vastagitott vonallal jelolt szakaszok egyenldek.
Mekkora a kérdojellel megjelolt szog?

Megoldds:

Jeloljiik a megjelolt szoget o - val. Mivel harom darab egyenlszari haromszog van az abran,
ezért a szogekre tanult szabaly szerint beirhatjuk a szogeket az abranak megfelelden.

A B - val jelolt szog kétféleképpen is felirhato, ezért ebbdl a kdvetkezd egyenlet adodik:

90° — 2a = 180° — 6a, ennek megoldasa pedig a megjelolt szog: a = 22, 5°.

Egy szimmetrikus (egyenld szaru) trapéz hosszabbik alapja kétszerese a rovidebb alapnak.
Tudjuk még, hogy a trapéz atloja felezi a trapéz hegyesszogét. Mekkorak a trapéz szogei?

Megoldas: D C

Mivel AC felezi a szoget, ezért
EAC4 = CED&. EAC& és
ACD# szogek valtoszogek,
ezért egyenldk. Igy ACD
haromszog AC alapon fekvo
szogei megegyeznek, tehat

egyenlészart haromszoget
kaptunk. Ezért DC = DA = BC. A E

Huzzunk parhuzamost AD - vel C-n keresztiil, ekkor AECD paralelogrammat kapjuk, ami
rombusz, mert AD =DC. igy CE és AE is ugyanakkora, mint DC. Ekkor viszont EBD haromszog
minden oldala egyenld hosszt, igy szogei is megegyeznek, azaz 60°-0sak.

A trapéz szogei tehat: 60°; 120°; 60°; 1200,
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