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Levelezd Matematika Szakkor 2022/2023. 2. feladatsor
5.-6. évfolyam

MEGOLDASOK

1.) Irjunk miiveleti jeleket, illetve zardjeleket a szamok kozé Gigy, hogy a lehetd legkisebb pozitiv
egész szamot kapjuk:

123456789=

Megoldas:

Keressiink olyan megoldast, amelynek esetében a miiveletsor eredménye a legkisebb pozitiv
szammal, vagyis 1-gyel egyenld. Ekkor ez lesz a helyes megoldés. Egy ilyen lehetséges megoldas
a kovetkezo.

[(1+2)-3:(4+5)]-[6:(7+8—-9)] =1

2.) Az 1000-nél kisebb természetes szamok k6zott hany olyan van, amelynek a 4-gyel, 5-tel és 6-tal
val6 osztasi maradéka 3?

Megoldas:

A 0 oszthat6 4-gyel, 5-tel és 6-tal is, ezért a nala 3-mal nagyobb szamnak, vagyis a 3-nak a 4-
gyel, 5-tel és 6-tal valo osztasi maradéka 3. Utana keressiik a legkisebb olyan pozitiv egész
szamot, amely 4-gyel, 5-tel és 6-tal is oszthato, ez pedig a 60. Ehhez 3-at adva megkapjuk azt a
legkisebb pozitiv szamot, amelynek a 4-gyel, 5-tel és 6-tal vald osztasi maradéka 3, ez pedig a
63. A tobbi ilyen szamot is hasonld eljarassal kapjuk, vagyis keressiik a 60 tobbszoroseit. Az
1000-nél kisebb pozitiv egész szamok kozott 1000: 60 = 16 olyan szam van, amely 60-nak
tobbszorose. Ezekhez tudunk rendelni 16 olyan szamot, amelynek 4-gyel, 5-tel és 6-tal valo
osztasi maradéka 3. Ha ezekhez még a 3-as szamot is beszamitjuk, akkor 17 olyan 1000-nél
kisebb természetes szam van, amelynek a 4-gyel, 5-tel és 6-tal valo osztasi maradéka 3.

Készitette:
Dr. Fiilop Zsolt



3)

4)

Héany olyan legfeljebb négyjegyli pozitiv egész szam van, amely 15-tel oszthatdo és a
szamjegyeinek 0sszege 157

Megoldas:

A 15-tel oszthaté szamok azok, amelyek 5-tel és 3-mal is oszthatdak. A 3-mal val6 oszthatosag
mindig teljesil, igy elég csak az 5-tel valo oszthatosagot vizsgélni.

Mivel az 5-tel oszthatd szamok 5-re vagy O-ra végzddnek, ezért a kétjegyli szamok kozott nem
talalunk olyant, amelyik 15-tel oszthaté és a szamjegyeinek Gsszege 15 lenne.

A haromjegyli szamokat 0gy képezziik, hogy elkészitjiik a szamjegyek kéttagi Gsszeadd
tablazatat. Ebbdl leolvashato, hogy 4, illetve 9 olyan kétjegyli szam képezhetd, amelyekben a
szamjegyek Osszege 15, illetve 10. Ezeknek a végére 0-t, illetve 5-6t irunk, igy a kovetkezd
szamokat kapjuk: 690; 960; 780; 870; 195; 915; 285; 825; 375; 735; 465; 645; 555.

A 0O-ra végz6do négyjegyll természetes szamok esetében, ha a szam 1-gyel kezdddik, akkor a
kovetkez6 két szamjegy Osszege 14, ha 2-vel, akkor 13 és igy tovabb, ha 9-cel, akkor 6. Az
Osszeadotabla segitségével megallapithato, hogy az ilyen szamok dsszege:
5+6+7+8+9+10+9+8+7 =69.

A feltételnek megfeleld 5-re végzddd szdmok esetében, hasonld modon eljarva, 6sszesen
10+9+8+7+6+5+4+ 3+ 2 =54 ilyen szdmot kapunk.

Tehat osszesen 13 + 69 + 54 = 136 olyan legfeljebb négyjegyii pozitiv egész szam van,
amely 15-tel oszthaté és a szamjegyeinek osszege 15.

Bontsuk fel a 140-et két 6sszeadandora ugy, hogy ha az elsé 6sszeadandot 8-cal osztjuk, akkor a
hanyados ugyanaz, mint mikor a masodik 6sszeadandot osztjuk 12-vel.

Megoldas:

Tekintsiik a feladatban szerepld hanyadost egy egységnek. Igy az elsé dsszeadandod 8 egység,
mig a masodik Osszeadandd 12 egység. Tehat egy egység, vagyis az osztasok hanyadosa,
140: (8 + 12) = 7. Tehat az els6 szam 8 - 7 = 56, mig a masodik szam 12 - 7 = 84.

Készitette:
Dr. Fiilop Zsolt
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Levelezd Matematika Szakkor 2022/2023. 2. feladatsor
7.-8. évfolyam

MEGOLDASOK

1) Egy 8x8-as sakktabla bal als6 sarkabol indul egy babu. Két jatékos felvaltva Iépteti vagy
vizszintesen jobbra néhany mezdt, vagy felfel¢ valamennyi mez6t. Az a jatékos nyer, aki a jobb
fels6 sarokba 1ép. Melyik jatékosnak van nyerd stratégiaja?

Megoldas:

A bal also6 sarokbol indul6 atlot satiroztuk be. Az els6 jatékos elsdre csak fehér mezdre tud 1épni.
A masodik jatékosnak mindig lehetdsége van egy satirozott mezére 1épnie. igy a masodik
jatékos tudja elérni a jobb felsé sarkot, ha ezzel a stratégiaval jatszik.

2.) Az asztalon 40 db gyufaszal van, s ketten felvaltva vesznek 2, 3, 4 vagy 5 szalat. Az a jatékos
veszit, aki utolsoként vesz. Melyik jatékosnak van nyerd stratégiaja?

Megoldas:

Ismét gondolkodjunk ,,visszafel¢” (rakmoddszer), keressiik meg a nyerd helyeket! Aki 2 szal
gyufat hagy az asztalon, az nyer, hiszen ellenfelének el kell vennie ezt a kettdt, igy veszit. Mivel
egymas elvételeit mindig ki lehet egésziteni 7 gyufara, ezért a 2-t6l szamitva a 7-tel novelt
szamok lesznek a nyerd helyek, tehat: 2; 9; 16; 23; 30; 37. Ha tehat az elsé jatékos elvesz 3
gyufat, akkor ezutan mindig ki fogja tudni alakitani a nyeré helyeket, igy 6 nyer.

Készitette:
Merényi Imre



3)

4.)

Egy dobozban 103 darab kavics van. Péter és Pal felvaltva vesznek ki a dobozbdl legalabb egy,
de legfeljebb 10 kavicsot. Amikor a doboz kiiiriilt, mindketten megszamoljak, hogy 0sszesen
hany kavicsot vettek ki kiilon-kiilon. Ha ez a két szam relativ prim, akkor Péter nyert. A jatékot
kezdd Péter tud-e ugy jatszani, hogy biztosan 6 nyerjen?

Megoldas:

Ha a végén Péternél és Palnal 1évo kavicsok szama nem lenne relativ prim, akkor lenne k6zos
osztojuk. Ekkor azonban a két szam Osszege is oszthatdé lenne ezzel a szdmmal. Ebbdl az
kovetkezne, hogy a 103-nak lenne 1-nél nagyobb és 103-nal kisebb osztdja. Tudjuk azonban,
hogy a 103 prim, igy nincs ilyen osztoja. Ebb6l adodik, hogy a kavicsok szama mindig relativ
prim lesz. Tehat Péter mindig nyer, barhogyan jatszik is.

Ketten a kovetkezod jatékot jatsszak. A 4, 5, 6, 7, 8 szamok koziil felvaltva mondanak egy-egy
tetszés szerint valasztott szamot, s mindig kiszamoljak az addig mondott szdmok szorzatat. A
jatékot az nyeri, akinél ez a szorzat tallépi a 2000-et. Melyik jatékosnak van nyer6 stratégiaja?

Megoldds:

A jaték 4 vagy 5 vagy 6 1épés utan befejezddik, hiszen ha mindig a legkisebb szamot mondjak,
akkor4-4-4-4-4-4 = 4096, ha pedig mindig a legnagyobbat, akkor 8- 8 - 8 - 8 = 4096. Az
elsd jatékos akkor nyerhet, ha a 5 [épés utan fejezddik be a jaték, hiszen ¢ az 1. 3. és 5. szdmot
mondja. Ha a stratégiaja az, hogy kétszer 4-et mond, utoljara pedig 8-at, akkor biztosan nyerni
fog. Ugyanis a 4 1épés utana a legkisebb szama 4 - 4 - 4 - 4 = 256, aminek a 8-szorosa tobb mint
2000, a legnagyobb pedig a 4-8-4 -8 = 1024, igy a 8-szorosa szintén tobb lesz, mint 2000.
(Természetesen utoljara akér kisebb szamot is mondhat.) igy az elsé jatékosnak van nyeré
stratégiaja.

Készitette:
Merényi Imre



