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MEGOLDASOK

1. Adott két pont, A és B. Szerkessziink pontot, amely az A ponttdl 2, a B ponttol 3 cm
tavolsagra van. Keresd meg az 6sszes lehetséges elrendezést!

a) ha dag > 5cm: nincs megoldas

b) ha dag = 5cm: 1 megoldas : :
¢) hadag=1cm: 1 megoldas 3
d) halcm < dag < 5cm: 2 megoldas @

e) hadas < 1cm: nincs megoldas



2. Foglalkozzunk most az eldz6 feladat azon eseteivel, ahol csak egy megoldas van.
Helyezziik most el most a pontokat derékszogii koordinata-rendszerben, legyenek A
koordinatai A(2;1). Add meg azoknak a lehetséges B pontoknak a koordinatait,
melyekre igaz, hogy mindkét koordinatdja egész! (Itt most legyen 1 cm az egység a
koordinata-rendszer tengelyein.)

a)

b)

das = 5cm (a korok kiviilrdl érintik egymast: a keresett pontok az A kozépponta 5
egység sugaru koron vannak)

- trividlis megoldasok: az A kdzéppontu 5 egység sugart kornek és az A ponton
athalado és a tengelyekkel parhuzamos egyenesek metszéspontjai:

B1(7;1) B2(-3;1) Bs(2;6) B4(2;-4)

- A kor egy pontjat az A ponttal Gsszekotve, illetve a ponton keresztiil az y
tengellyel parhuzamos egyenest és az A ponton keresztiil egy x tengellyel
parhuzamos egyenest hiizva egy haromszdget kapunk, aminek az atfogoja 5, és a
két befogod is egész szdm — ekkor a két befogd csak 3 és 4 lehet (3, 4, és 5:
pitagoraszi szdmharmasok). Ezek alapjan:

Bs(6;4) Bo(5:5) B1(-1;5) Bs(-2:4)

Bo(-2;-2) Bio(-1;-3) B11(5;-3) B12(6;-2)

das = 1cm (a 2cm-es sugart kor beliilrdl érinti a 3 cm-es kort: a keresett pontok az
A kozéppontu 1 egység sugart koron vannak)

mivel a koordinatdknak egészeknek kell lenniiik, ezért csak a kovetkezd pontok
tartoznak a megoldashoz:

813(3;1) Bl4(2;2) Bls(l;l) 816(2;0)

]




3. Adott két kor és egy pont. Hany olyan kor létezhet, mely a két adott kort érinti, az
adott ponton pedig atmegy? Ismét nem a szerkesztés, hanem a megoldasszam az
érdekes. Minden esetre rajzolj egy példat!

Nem kellett bizonyitani, ebben a feladatban, hogy hany megoldas lehet, csak meg
kellett talalni iigyesen abrékat rajzolgatva, hogy mérettdl és elrendezéstdl fiiggden
hany megoldas lehet. Lehet, hogy nincs megoldas, lehet, hogy 1, 2, 3, 4 vagy végtelen
sok megoldas is 1étezik. (Ezt az allitast késobb egyébként algebrai uton igazolni is
lehet.) Barmely jo abrat elfogadunk, mi itt a sok lehetséges helyes megoldas koziil
egyet adunk meg mindegyik esethez.

Vegyiik sorra a 6 esetet.

e Nincs megoldds. Példaul, ha az
egylk kor a masikon beliil
helyezkedik el, a pont pedig _ .
mindkét koron kiviil. i '

e | megoldas van. Példaul, ha a két
kor kiviilrdl érinti egymast, a pont
pedig a korok kozéppontjai altal
meghatarozott egyenesen a korokon
kiviil van. ®

e 2 megoldds van. Példaul, ha az
egylk kor a masikon beliil
helyezkedik el, az adott pont pedig
a korok  kozéppontjai  altal
meghatdrozott egyenes ¢és a
nagyobbik kor metszéspontja.



3. megoldas van. Példaul, ha két
kiilonb6zé méretlh  kor  kiviilrdl
érinti egymast, az adott pont pedig
a korokon kiviil helyezkedik el,
mégpedig a  kordk  kozos
belséérintd egyenesén kiviil.

4 megoldas van. Példaul, ha a két
kor egymason kiviil helyezkedik el,
nem ¢érintik egymadst, az adott pont
pedig a korokon kiviil van. Ilyenkor
lesz egy megoldas, mely mindkét
koron kiviil van, egy olyan, amikor
az egyik adott kor az érintd koron
beliil a masik pedig kiviil van,
illetve forditva, és egy olyan, mikor
mindkét adott kor az érintd kordn
beliil van.

Végtelen sok megoldas van.
Példaul, ha a két kor érinti egymast,
az adott pont pedig az érintési pont.




4. Két munkas koziil az egyik naponta a, a masik b munkadarabot készit el. Eddig az els6
p, a masodik g munkadarabot készitett el. Hany nap mulva lesz egyenl6 a két munkas
altal elkészitett munkadarabok szédma, ha naponta mindegyikiikk egyenld ideig
dolgozik?

1. ha a>b: az els6 munkas naponta a-b-vel tobbet készit
- ha p>Q: a kiilonbség egyre n6, soha nem lesz egyenld
- ha p=q: 0 nap
9= p
-hap<q: 8P nap malva
2. ha a=b: nem valtozik a kiilonbség
- ha p>Q: soha (a kiilonbség nem fog csokkenni)
- ha p=q: mindig (minden nap ugyanannyi lesz az elkészitett munkadarabok szama)
- ha p<Q: soha (a kiilonbség nem fog csokkenni)

3. ha a<b: az masodik munkas naponta b-a-val tobbet készit

P—q
-hap>q: b~ 2 nap alatt fogy el a kiilonbség
- ha p=q: 0 nap

- ha p<q: a kiilonbség egyre nd, soha nem lesz egyenld



